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関数の平行移動・対称移動・回転移動 
1．関数の平行移動 
 点 A ( )yx, を x軸方向に p， y軸方向に q移動した点を B ( )YX , とすると， 

 ( ) ( )qypxYX ++= ,, より， ( ) ( )qYpXyx --= ,,  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )qYpXyx --= ,, より，点 B は ( )pXfqY -=- を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) qpxfy +-= 上の点である。 

 点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

( ) ( )qYpXyx --= ,, より，点 B は ( ) 0, =-- qYpXf を満たす。 

すなわち点 B は ( ) 0, =-- qypxf 上の点である。 

2．関数の対称移動 

2-1．関数の，x軸に関しての，対称移動 
点 A ( )yx, を x軸に関して対称移動した点を B ( )YX , とすると， 

 ( ) ( )yxYX -= ,, より， ( ) ( )YXyx -= ,,  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx -= ,, より，点 B は ( )XfY =- を満たす。 

  すなわち点 B は ( )xfy -= 上の点である。 

 点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx -= ,, より，点 B は ( ) 0, =- YXf を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) 0, =- yxf 上の点である。 

2-2．関数の，y軸に関しての，対称移動 
点 A ( )yx, を x軸に関して対称移動した点を B ( )YX , とすると， 

 ( ) ( )yxYX ,, -= より， ( ) ( )YXyx ,, -=  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx ,, -= より，点 B は ( )XfY -= を満たす。 

  すなわち点 B は ( )xfy -= 上の点である。 

 点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx ,, -= より，点 B は ( ) 0, =- YXf を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) 0, =- yxf 上の点である。 

2-3．関数の，y軸に関しての，対称移動 
点 A ( )yx, を x軸に関して対称移動した点を B ( )YX , とすると， 

 ( ) ( )yxYX --= ,, より， ( ) ( )YXyx --= ,,  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx --= ,, より，点 B は ( )XfY -=- を満たす。 

  すなわち点 B は ( )xfy --= 上の点である。 
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点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

  ( ) ( )YXyx --= ,, より，点 B は ( ) 0, =-- YXf を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) 0, =-- yxf 上の点である。 

2-4．関数の，y = xに関しての，対称移動 
点 A ( )yx, を xy = 軸に関して対称移動した点を B ( )YX , とすると， 

 ( ) ( )xyYX ,, = より， ( ) ( )XYyx ,, =  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )XYyx ,, = より，点 B は ( )YfX = を満たす。 

  すなわち点 B は ( )yfx = 上の点である。 

 点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

  ( ) ( )XYyx ,, = より，点 B は ( ) 0, =XYf を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) 0, =xyf 上の点である。 
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3．関数の回転移動 
点 A ( )yx, を原点 O を中心として角q だけ回転した点を B ( )YX , とすると， 

A ( )yx, は B ( )YX , を原点を中心として角 q- だけ回転した点だから， 

( ) ( )aa sin,cos, rrYX = （ 22OB YXr +== ）とすると， 

( ) ( ) ( )( )
( )
( )qqqq

qaqaqaqa
qaqa

cossin,sincos
sincoscossin,sinsincoscos

sin,cos,

YXYX
rrrr

rryx

+-+=
-+=

--=

　　　

　　　  

 点 A が ( )xfy = 上の点の場合 

  ( ) ( )qqqq cossin,sincos, YXYXyx +-+= より， 

点 B は ( )qqqq sincoscossin YXfYX +=+- を満たす。 

  すなわち点 B は ( )qqqq sincoscossin yxfyx +=+- 上の点である。 

 点 A が ( ) 0, =yxf 上の点の場合 

  ( ) ( )qqqq cossin,sincos, YXYXyx +-+= より， 

点 B は ( ) 0cossin,sincos =+-+ qqqq YXYXf を満たす。 

  すなわち点 B は ( ) 0cossin,sincos =+-+ qqqq yxyxf 上の点である。 
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( ) ( )( )qaqa -- sin,cosA rr  

( )aa sin,cosB rr  


